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दो चराें वाले रैिखक समीकरण
कक्षा 9 गिणत • अध्याय 4 • िवस्तृत अध्ययन सामग्री (NCERT पर आधािरत, िचत्र सिहत)

1. पिरचय : एक चर से दो चर तक
िपछली कक्षाआें में हमने एक चर वाले रैिखक समीकरण पढ़े हैं, जैसे x+ 1 = 0, x+

√
2 = 0,

√
2 y +

√
3 = 0। एेसे

समीकरण का केवल एक (अिद्वतीय) हल होता है।
अब एक िस्थित देिखए (NCERT) : एक िक्रकेट मैच में भारत के दो बल्लेबाज़ाें ने िमलकर 176 रन बनाए। यिद एक बल्लेबाज़
के रन x और दूसरे के रन y मानें , तो

x+ y = 176

यहाँ दो अज्ञात रािशयाँ (चर) x और y हैं, और दोनाें की घात 1 है। एेसे समीकरण को दो चराें वाला रैिखक समीकरण कहते हैं।
ध्यान दें िक x और y के बहुत-से मान इस समीकरण को संतुष्ट करते हैं — जैसे (100, 76), (88, 88), (150, 26) आिद।

2. पिरभाषा और मानक रूप
वह समीकरण िजसे

ax + by + c = 0

के रूप में िलखा जा सके, जहाँ a, b और c वास्तिवक संख्याएँ हैं तथा a और b दोनाें एक साथ शनू्य नहीं हैं, दो चराें वाला
रैिखक समीकरण कहलाता है। ax+ by + c = 0 इसका मानक रूप (व्यापक रूप) है।

• चर : x और y (अज्ञात रािशयाँ)।
• x का गणुांक : a y का गणुांक : b अचर पद : c

• ”रैिखक” इसिलए िक चराें की अिधकतम घात 1 है (x2, y2, xy, 1
x जैसे पद नहीं होते)।

• शतर् ”a और b दोनाें शून्य नहीं” इसिलए आवश्यक है िक यिद a = b = 0 हो, तो समीकरण में कोइर् चर बचेगा ही नहीं।
पहचान कीिजए — रैिखक है या नहीं?

समीकरण दो चराें में रैिखक? कारण
3x+ 5y = 7 हाँ दोनाें चराें की घात 1
x− y

2
= 4 हाँ y

2 = 1
2y, घात 1

x2 + y = 5 नहीं x की घात 2
xy + 3 = 0 नहीं xy पद की घात 2
2

x
+ y = 1 नहीं 2

x = 2x−1, घात −1
√
x+ y = 3 नहीं √

x = x1/2

3. िदए गए समीकरण को मानक रूप में िलखना तथा a, b, c ज्ञात करना
िविध :

1. सभी पदाें को समीकरण के बाइर्ं ओर ले जाइए, तािक दाइर्ं ओर 0 बचे (पद पक्षांतिरत करते समय िचह्न बदलता है)।
2. पदाें को क्रम में िलिखए : पहले x वाला पद, िफर y वाला पद, िफर अचर पद।
3. जो चर न हो, उसका गुणांक 0 िलिखए; जो अचर न हो, वहाँ +0 िलिखए।
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4. अब ax+ by + c = 0 से तुलना करके a, b, c पिढ़ए।

उदाहरण 1 (NCERT)

िनम्निलिखत समीकरणाें को ax+ by + c = 0 के रूप में िलिखए और a, b, c के मान बताइए : (i) 2x+ 3y = 4.37
(ii) x− 4 =

√
3 y (iii) 4 = 5x− 3y (iv) 2x = y

हल :

(i) 2x+ 3y = 4.37

2x+ 3y − 4.37 = 0 ⇒ a = 2, b = 3, c = −4.37

(ii) x− 4 =
√
3 y

x−
√
3 y − 4 = 0 ⇒ a = 1, b = −

√
3, c = −4

(iii) 4 = 5x− 3y

5x− 3y − 4 = 0 ⇒ a = 5, b = −3, c = −4

(अथवा) − 5x+ 3y + 4 = 0 ⇒ a = −5, b = 3, c = 4

(iv) 2x = y

2x− y + 0 = 0 ⇒ a = 2, b = −1, c = 0

ध्यान दें : (iii) में दोनाें रूप सही हैं — पूरे समीकरण को −1 से गुणा करने पर भी वही समीकरण रहता है।

उदाहरण 2 (NCERT) — एक चर वाले समीकरण को दो चराें में िलखना
(i) x = −5 (ii) y = 2 (iii) 2x = 3 (iv) 5y = 2 को दो चराें वाले रैिखक समीकरण के रूप में िलिखए।
हल : जो चर नहीं है, उसका गुणांक 0 मािनए।

(i) x+ 5 = 0

1 · x+ 0 · y + 5 = 0 (a = 1, b = 0, c = 5)

(ii) y − 2 = 0

0 · x+ 1 · y − 2 = 0 (a = 0, b = 1, c = −2)

(iii) 2x− 3 = 0

2x+ 0 · y − 3 = 0 (a = 2, b = 0, c = −3)

(iv) 5y − 2 = 0

0 · x+ 5y − 2 = 0 (a = 0, b = 5, c = −2)

प्रश्नावली 4.1, प्रश्न 2 — सभी भाग (सारणी में) :

भाग िदया समीकरण मानक रूप a b c

(i) 2x+ 3y = 9.35 2x+ 3y − 9.35 = 0 2 3 −9.35

(ii) x− y
5 − 10 = 0 x− 1

5y − 10 = 0 1 −1
5 −10

(iii) −2x+ 3y = 6 −2x+ 3y − 6 = 0 −2 3 −6

(iv) x = 3y x− 3y + 0 = 0 1 −3 0
(v) 2x = −5y 2x+ 5y + 0 = 0 2 5 0
(vi) 3x+ 2 = 0 3x+ 0 · y + 2 = 0 3 0 2
(vii) y − 2 = 0 0 · x+ 1 · y − 2 = 0 0 1 −2

(viii) 5 = 2x −2x+ 0 · y + 5 = 0 −2 0 5
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4. शािब्दक कथन को समीकरण में बदलना
उदाहरण 3 (प्रश्नावली 4.1, प्रश्न 1)

एक नोटबुक की कीमत एक कलम की कीमत से दो गुनी है। इस कथन को दो चराें वाले रैिखक समीकरण के रूप में िलिखए।
हल : माना नोटबुक की कीमत ₹x और कलम की कीमत ₹ y है।

नोटबुक की कीमत = 2× कलम की कीमत
x = 2y

x− 2y = 0

अथार्त् x− 2y + 0 = 0, जहाँ a = 1, b = −2, c = 0।

और उदाहरण :

• दो संख्याआें का योग 25 है : x+ y = 25 ⇒ x+ y − 25 = 0

• एक संख्या दूसरी से 7 अिधक है : x = y + 7 ⇒ x− y − 7 = 0

• 3 पेन और 2 कॉपी का कुल मूल्य ₹ 50 है : 3x+ 2y = 50 ⇒ 3x+ 2y − 50 = 0

5. दो चराें वाले रैिखक समीकरण का हल
x और y के मानाें का वह यगु्म जो समीकरण को संतषु्ट करता है (अथार्त् रखने पर बायाँ पक्ष = दायाँ पक्ष), समीकरण का हल
कहलाता है। हल को क्रिमत यगु्म (x, y) के रूप में िलखते हैं — पहले x का मान, िफर y का मान।
उदाहरण : 2x+ 3y = 12 में x = 3, y = 2 रखने पर

बायाँ पक्ष = 2× 3 + 3× 2

= 6 + 6

= 12

= दायाँ पक्ष

अतः (3, 2) एक हल है। इसी प्रकार (0, 4), (6, 0) भी हल हैं। परंतु (1, 4) हल नहीं है, क्याें िक 2×1+3×4 = 14 ̸= 12।
हल ज्ञात करने की िविध :

1. िकसी एक चर (प्रायः x) का कोइर् भी सुिवधाजनक मान चुिनए।
2. उसे समीकरण में रिखए; अब एक चर वाला समीकरण बचेगा।
3. उसे हल करके दूसरे चर (y) का मान ज्ञात कीिजए।
4. (x, y) िलिखए। x = 0 और y = 0 रखकर दो हल सबसे आसानी से िमलते हैं।
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उदाहरण 4 (NCERT) — समीकरण x+ 2y = 6 के चार हल ज्ञात कीिजए।
हल :

x = 0 रखने पर : 0 + 2y = 6

y = 3 ⇒ (0, 3)

y = 0 रखने पर : x+ 0 = 6

x = 6 ⇒ (6, 0)

x = 2 रखने पर : 2 + 2y = 6

2y = 4

y = 2 ⇒ (2, 2)

x = 4 रखने पर : 4 + 2y = 6

2y = 2

y = 1 ⇒ (4, 1)

अतः (0, 3), (6, 0), (2, 2), (4, 1) चार हल हैं।

उदाहरण 5 (प्रश्नावली 4.2, प्रश्न 2) — प्रत्येक समीकरण के चार हल
(i) 2x+ y = 7 : y = 7− 2x

x 0 1 2 3
y = 7− 2x 7 5 3 1

हल : (0, 7), (1, 5), (2, 3), (3, 1)

(ii) πx+ y = 9 : y = 9− πx

x 0 1 2 −1

y = 9− πx 9 9− π 9− 2π 9 + π
हल : (0, 9), (1, 9− π), (2, 9− 2π), (−1, 9 + π)

(iii) x = 4y : x के स्थान पर y चुनना आसान है।

y 0 1 2 −1

x = 4y 0 4 8 −4
हल : (0, 0), (4, 1), (8, 2), (−4,−1)

6. दो चराें वाले रैिखक समीकरण के िकतने हल होते हैं?

दो चराें वाले रैिखक समीकरण के अपिरिमत रूप से अनेक (अनंत) हल होते हैं।

कारण : x का हम कोइर् भी वास्तिवक मान चुन सकते हैं (0, 1, −2, 1
2 ,

√
2, π, …), और प्रत्येक मान के िलए y का एक

संगत मान िमल जाता है। चँूिक x के मान अनंत हैं, इसिलए हल भी अनंत हैं।
प्रश्नावली 4.2, प्रश्न 1 : y = 3x + 5 का — (i) एक अिद्वतीय हल है, (ii) केवल दो हल हैं, (iii) अपिरिमत रूप से अनेक
हल हैं। उत्तर : (iii)
तलुना :
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एक चर वाला रैिखक समीकरण दो चराें वाला रैिखक समीकरण
उदाहरण 2x+ 3 = 7 2x+ 3y = 7

हलाें की संख्या केवल एक (अिद्वतीय) अनंत
हल का रूप एक संख्या, जैसे x = 2 क्रिमत युग्म, जैसे (2, 1)

ज्यािमतीय अथर् (अध्याय 3 से जोड़) : हर हल (x, y) कातीर्य तल का एक िंब˰दु है। x+ 2y = 6 के सभी हल-िंब˰दु एक ही
सीधी रेखा पर िस्थत होते हैं। इसीिलए इसे ”रैिखक” (रेखा वाला) समीकरण कहते हैं। रेखा पर िस्थत प्रत्येक िंब˰दु एक हल है, और
रेखा से बाहर का कोइर् िंब˰दु हल नहीं है।

X

Y

X ′

Y ′

−7

−7

−6

−6

−5

−5

−4

−4

−3

−3

−2

−2

−1

−1

1

1

2

2

3

3

4

4

5

5

6

6

7

7

O

x+ 2y = 6

(0, 3)

(2, 2)

(4, 1)

(6, 0)

(−2, 4)
(3, 4) हल नहीं

िचत्र 1 : x+ 2y = 6 के सभी हल एक सीधी रेखा पर; (3, 4) रेखा पर नहीं, अतः हल नहीं

7. जाँचना िक िदया गया िंब˰दु समीकरण का हल है या नहीं
िविध : िदए गए x और y के मान समीकरण के बाएँ पक्ष में रिखए। यिद बायाँ पक्ष = दायाँ पक्ष, तो िंब˰दु हल है; अन्यथा नहीं।

5



HEM
ANT

KUM
AR

TEKAN

कक्षा 9 गिणत अध्याय 4 : दो चराें वाले रैिखक समीकरण

उदाहरण 6 (प्रश्नावली 4.2, प्रश्न 3)

जाँच कीिजए िक िनम्निलिखत में से कौन-कौन समीकरण x− 2y = 4 के हल हैं और कौन-कौन हल नहीं हैं : (i) (0, 2)
(ii) (2, 0) (iii) (4, 0) (iv) (

√
2, 4

√
2) (v) (1, 1)

हल : दायाँ पक्ष = 4।
(i) बायाँ पक्ष = 0− 2× 2

= −4 ̸= 4 ∴ (0, 2) हल नहीं है।
(ii) बायाँ पक्ष = 2− 2× 0

= 2 ̸= 4 ∴ (2, 0) हल नहीं है।
(iii) बायाँ पक्ष = 4− 2× 0

= 4 ∴ (4, 0) हल है।
(iv) बायाँ पक्ष =

√
2− 2× 4

√
2

=
√
2− 8

√
2

= −7
√
2 ̸= 4 ∴ हल नहीं है।

(v) बायाँ पक्ष = 1− 2× 1

= −1 ̸= 4 ∴ (1, 1) हल नहीं है।

8. िदए गए x, y मान रखकर अज्ञात रािश (अचर) का मान ज्ञात करना
यिद कोइर् िंब˰दु समीकरण का हल है, तो उसके x, y मान रखने पर समीकरण संतुष्ट होगा। इससे बना एक चर वाला समीकरण हल
करके अज्ञात अचर (k, a, p आिद) ज्ञात िकया जाता है।

उदाहरण 7 (प्रश्नावली 4.2, प्रश्न 4)

k का मान ज्ञात कीिजए, जबिक x = 2, y = 1 समीकरण 2x+ 3y = k का एक हल हो।

ज्ञात है : x = 2, y = 1 समीकरण 2x+ 3y = k का हल है।
ज्ञात करना है : k का मान।

2x+ 3y = k

2× 2 + 3× 1 = k

4 + 3 = k

k = 7

उदाहरण 8

यिद (2, −1) समीकरण 3x+ ay = 8 का हल है, तो a का मान ज्ञात कीिजए।
3× 2 + a× (−1) = 8

6− a = 8

−a = 2

a = −2

6



HEM
ANT

KUM
AR

TEKAN

कक्षा 9 गिणत अध्याय 4 : दो चराें वाले रैिखक समीकरण

उदाहरण 9

यिद िंब˰दु (3, 4) रेखा 3y = ax+ 7 पर िस्थत है, तो a ज्ञात कीिजए।
3× 4 = a× 3 + 7

12 = 3a+ 7

3a = 5

a =
5

3

उदाहरण 10

समीकरण 2x+ 3y = 12 का वह हल ज्ञात कीिजए िजसमें x और y बराबर हाें ।
x = y रखने पर : 2x+ 3x = 12

5x = 12

x =
12

5

अतः हल (
12
5 ,

12
5

) है।

9. अक्षाें पर िस्थत हल (अध्याय 3 से जोड़)

• x = 0 रखने पर िमला हल (0, y) y-अक्ष पर िस्थत िंब˰दु है।
• y = 0 रखने पर िमला हल (x, 0) x-अक्ष पर िस्थत िंब˰दु है।
• यिद c = 0 हो (जैसे x = 4y, 2x+ 5y = 0), तो (0, 0) हमेशा एक हल है, अथार्त् रेखा मलू िंब˰दु से होकर जाती है।
• x = −5 (अथार्त् 1 · x+ 0 · y + 5 = 0) के सभी हल (−5, y) रूप के हैं — यह y-अक्ष के समांतर रेखा है। y = 2

के सभी हल (x, 2) रूप के हैं — यह x-अक्ष के समांतर रेखा है।

याद रखें
• मानक रूप : ax+ by + c = 0; a, b, c वास्तिवक संख्याएँ, a और b दोनाें शून्य नहीं।
• मानक रूप में लाते समय पद पक्षांतरण पर िचह्न बदलना न भूलें ; दाइर्ं ओर केवल 0 रहे।
• जो चर न िदखे उसका गुणांक 0 है; जैसे y − 2 = 0 में a = 0।
• हल हमेशा क्रिमत युग्म (x, y) — पहले x, िफर y।
• दो चराें वाले रैिखक समीकरण के अनंत हल होते हैं; सभी हल एक सीधी रेखा पर होते हैं।
• िंब˰दु हल है या नहीं : मान रखकर बायाँ पक्ष = दायाँ पक्ष जाँचें ।
• अज्ञात अचर : िदए गए x, y रखें और एक चर वाला समीकरण हल करें ।
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10. सामान्य त्रिुटयाँ (परीक्षा में ध्यान दें)

गलत सही
4 = 5x− 3y से 5x− 3y + 4 = 0 4 को बाइर्ं ओर ले जाने पर −4 : 5x− 3y − 4 = 0

x = 3y में c नहीं है, अतः प्रश्न अधूरा x− 3y + 0 = 0, अथार्त् c = 0

y − 2 = 0 दो चराें वाला समीकरण नहीं 0 · x+ 1 · y − 2 = 0 के रूप में यह दो चराें में है
हल (2, 1) को (1, 2) िलखना पहले x का मान, िफर y का
”दो चराें वाले समीकरण के दो हल होते हैं” हल अनंत होते हैं

11. अभ्यास प्रश्न
1. िनम्निलिखत को ax+ by + c = 0 के रूप में िलखकर a, b, c बताइए :

(i) 3x = 7y − 2 (ii) x

2
+

y

3
= 1 (iii) y = −4 (iv) 6 = x

2. ”दो संख्याआें का अंतर 9 है” को दो चराें वाले रैिखक समीकरण के रूप में िलिखए।
3. समीकरण 3x+ 2y = 12 के तीन हल ज्ञात कीिजए।
4. जाँिचए िक (1, −1) और (2, 3) समीकरण 5x− 2y = 7 के हल हैं या नहीं।
5. यिद (−1, 2) समीकरण kx+ 3y = 10 का हल है, तो k ज्ञात कीिजए।
6. समीकरण x− 3y = 6 के वे हल ज्ञात कीिजए जो (क) x-अक्ष पर और (ख) y-अक्ष पर िस्थत हाें ।
7. िरक्त स्थान : y = 5x+ 2 के हल होते हैं।

उत्तर : 1. (i) 3x − 7y + 2 = 0; a = 3, b = −7, c = 2 (ii) 3x + 2y − 6 = 0; a = 3, b = 2, c = −6 (iii)
0 ·x+ y+4 = 0; a = 0, b = 1, c = 4 (iv) x+0 · y− 6 = 0; a = 1, b = 0, c = −6। 2. x− y− 9 = 0। 3.
जैसे (0, 6), (4, 0), (2, 3)। 4. (1,−1) : 5+2 = 7, हल है; (2, 3) : 10− 6 = 4 ̸= 7, हल नहीं। 5. −k+6 = 10,
अतः k = −4। 6. (क) (6, 0) (ख) (0,−2)। 7. अनंत (अपिरिमत रूप से अनेक)।
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